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Jozef Siciak

O réwnoSci promienia i rozwartoéci zbioru wzgledem
funkcji tworzacej |2—&|/[u(2)u(£)]

On the Equality of the Radius and the Span of the Set
with Respect to the Creating Function |o—§/Tu(z) u(é)]

Niech R bedzie dowolng przestrzenig metryczn@, (p, g) — ciagly 1)
funkcjy rzeczywistg, okreslona dla - kazde] pary punktéw p i q tej prze-
strzeni, spelniajacg dla dowolnych p i ¢ warunki:

w(p,9) =0, o(p, 9)= o(g, p)
Oznaczmy przez p®™ uklad n--1 punktéw Doy P13 +e-3 Pn

(1) ?("')= {Pos P1y oevy Pn}
przestrzeni R i utwérzmy iloczyny
2) Vipw)= [] o(p:, pe)
) o<<i<k<n
(3) AW = [Tope, p), k=0,1,..,n
i=0
itk

Zatézmy, ze E jest zbiorem zwartym punktéw przestrzeni R. Wtedy
iloezyn (2) dla uklidéw (1) zmieniajacych sie w E jest ograniczony i osiaga
pewne maksimum V,(E)

(4) - VulE) = maxV(p(’*))
2McE .
Uklad ‘
() q(”) = {Q(()n)a q@’ ) ng)} = {qos Q13 -y Gn}

.1} Wystarczy zalozyé, ze funkeja w(p, q) jest pbleiggla z gory.
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dla ktoérego
6 - ValB) =TV (g™)

nazywamy -n-tym ukladem punkiéw ekstremalyych cbioru E wegledem
o(p,q). W dalszym ciggu bedziemy zakladad, ze punkty ekstremalne
gos Q15 -y @ 83 tak ponumerowane, ze

) AO(gm) < AB(gm),  k=1,2,..,7.

Gdy pg, p1s .oes Pn 53 dowolnie ustalonymi punktanﬁ przestrzeni R,
to iloczyn

. n
(8) R(D; P1y Pas o D) = | Joo(p, 120
: k=1

jest funkeja zmiennej p, ciagla w zbiorze F, osiaga on wige w tym zbiorze
pewne maksimum zalezne od punktéw p;, Py, ...y Pn. Przyjmijmy dla
kazdego n=1, 2, ...

(9) ™ :[rn(E)}n = inf {ma'XR(py Py -y D)}

Dy}CR  peE
oraz
(10) Frn=[To(E)]" = min {max R(p; Py, Doy ey Pu)} -
{0} CE peE

Dowodzi sie [1], ze

1

2
(11). Ta < Tn < [AO(gM)] <[V (¢M)JrinD)

2
i, ze eiagi {r,}, {Fu} 1 {{V(g®™)}u~+D} sa zbiezne. Oznaczmy ich granice
odpowiednio przez r(E, w), 7 (E, o) i v(¥, w). Liczby r(H, v) i v(¥, w)
bedziemy za autorem pracy [1] nazywaé odpowiednio promieniem i roz-
wartosciq zbioru E wzgledem funkeji tworzacej . Yatwo sie wyprowadza
nastepujaca nieréwnodé:

12) () < |30 h/A«» ] e (R s,

ktora lgcznie z ostatnig nieréwnoseia w (11) daje rownoéé'

(13) lim sup J/ A0(¢™) = v(H, o) .

n—oco

Jedli kres dolny (9) jest osiagniety dla ukladu ¢y, sy ... gn, t0 funkeje
R,(p) dana wzorem ‘

(14) R,(p)= R(P; q1) G2y -1 n)






