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O monotoniczno$ci funkcji ekstremalnej Leji o11(z, B, f,)
wzgledem parametru ;

On the Monotonity of 'Leja’s Extremal Function @z’lwiﬂ(z, E, 1)
in Relation to Parameter ;

Niech E bedzie zbiorem domknietym i ograniczonym o pojemnosei
logarytmicznej ¢(E) >0, ¢g(2) i h(z) — funkcjami rzeczywistymi, okreslo-
nymi i ograniczonymi (ciaggltymi Iub nie) na zbiorze E, 2 — dowolng liczbg
rzeczywista > 0. Przyjmijmy fi(2) = g(2)+ Ah(z). Niech 2™ = {2y, 2, ..., 2}
bedzie dowolnym ukladem »+ 1 réznych punktéw zbioru E. Przyjmijmy - '
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) o0z, 20, f = [ [ 7)o, 0,1, m;
2
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(2) D,(2, E, f;) = inf {max |[®D)(z, 2™, f)]}, n=1,2,.
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Wla.domo [1], ze w plaszczyznie zespolonej otwartej istnieje gramca
skoriczona

(3) @(z,E fz)—llml/‘p (2, B, 1) .

Celem tej noty jest udowodnié, ze: ‘
Jesli g(z) =20 dla 2¢ E i 0 <A <4, to dla dowolnego %
(4) DUz, B, f,) < DV (z, E, fx) . L

Dowéd. 1° Zatézmy poczaptkowo, ze liczby 4 i A’ s3 wymierne,
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- gdzie liczby p, g, p’, ¢" 53 naturalne. Oznaczmy przez o® = {®oy Tyy wevy Bn}
uklad #+1 takich punktéw zbioru E, ze ’
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n “f;(mpm(zk) >} sup - H e T *
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7 nieréwnosci tej wynika, ze dla dowolnego zeE
(6) PNz 2™, f)] < 20059, §=0,1,2,..,n

Niech 2®?) = {20, 2, ..., Zugp} bedzm dowolnym ukladem ng'p+1 réz-
nych punktéw zbioru E. Uwzgledma]apc (1) i (5) otrzymamy na mocy
WZOTl mterpolacyjnego Lagrange’a tozsamogé

. o

[Pz, o™, f)]p'e = 2, [d}(ﬁ(zk:‘ zm, fz)]m’cL(k)(z, é(M’:D)) ’ 7 - 0, 1:“"'; 7y
& : R
. ll.
gdzie L#¥)(z, 2na’P)) = H ; ) & ktore] wynika dzieki (6) merownoéé ‘
T
o
(7) ,d)(j)(z, m(.n), h)lpq < 2'pq2‘ enp'Qf"(z"‘),L(k)(z, z(ﬂqp))‘ , §=0, 1’ - B
k=0

Pomewaz );1—=q—3 1 i g(z) 0, wiec p'qg(2) < qu(z) Zatem

nP'qfi%) = np'q [g(zk) +;—’ h (zk)] Sng'p [g(zkH- ;—’; h(zk)] = , ]
= ”qufl’(zk) y k=0,1,.., "’qu”,li,
skad na podstawie (7) | o
I@‘f?(z’ 'm(”)’ ) |plq < 2p’q(nq,p+ 1)max ]Qﬂ)(z, z(nq’io), fA’)I ’ i=0,1,...,n.

Biorae teraz pod uwage. se @u(¢, B, f;) < max |0D(z, s, f;)| oraz, 6
v ) : ‘ )
uklad 2®¢? jest dowolny; otrzymamy nieré6wnodé ' 1

D2, B, 1) < 27ng'p+1)Bugle, By fr),  n=1,2,

Wyciagnijmy z obu stron tej nieréwnofei pierwiastek stopnia np’p. W gra-

nicy, gdy n—oo, przéchodzi ona wtedy w nieré6wnodé (4). A
2°, Udowodnimy teraz nier6wnofé (4) bez zalozenia, ze liczby A’ i A s

88 wymierne. Dobierzmy w tym celu dwa ciagi liczb Wynnernych {tin} : '

i {} zbiezne odpowiednio do A'i 1, z ktorych pierwszy jest rosnacy, a drugi

malejaey, § —

Yn < lglévk, n,k=1,2,.. oraz ’,u,,'H.' i wmid. |







