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Wiadystaw. Bach
Orozwartoéci i promlen‘iu Feketego zbioru

\ ' A w mme]sze] pracy poda.my rozwiamme problemu postawmnego rzez
' “prof. F. Leje [1]%). -

. - Meclr R bedzie- dowolna przestrzem metryczng. Punkty teJ prze-
a0 strzeni oznaczamy literami p, ¢, ... Niech wo(p, ¢) bbdzie funkejg two-
.\j;:; rzaca, tj. funkeja okredlong i claglq dla kaZde] pary pun.ktﬁw p;qeR

- Oraz spehua,jacq Wa.runkl

t

w(PaQ) 0 m(p,'p)-O w(p’Q)—w(q,p)

Niech dalej & bedzie dowolnym zbwvem zwartym punktéw przestrzem R.
* Obierzmy w zbiorze B ukla.d 'n+1 punktéw p™ = {p,, ... p,,} i utwﬁrzmy
- iloczyn

‘ "V(p‘"’)_ = H “w(w; Pr) -
. o<7'<k<n .

Niech V, = V,.(E) bedzie kresem gdrnym ﬂoczynu V(p"')), gdy uklad ™
' zmienia si¢ w zbiorze H.
Niech p,, .. ©1 Pa beds dowo]me. ustalonyxm punkta.ml przestrzem -R.

- TNoezyn

k=1

u('p, D1y - ,pn) = Hw(r,pk)

jest furkeja zmiennej p clagla w zbiorze E, osiaga wige w tym zbiorze.
pewne maximum zalesne od punkt’éw Dyy oy Pn. Zadbzmy °

PP L

g = inf {ma.xu(p, Diy ees Pat o
pp¢R . pelE . .
(k-l, !n)

) Myﬂ przewodma Tozwiazania tego problemu podawalem Juz w styczmu 1958 r.
podcza.s ]ednego z zebran semmary]nyeh prof Leji. . N
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Wmdomo [2], ze 1stmejad gramce skonczone
5 2 : Ny
hmV“‘”“’ ~V (B, o)
1

hm,un = u(E w)

zwane odpowiednio rozwartoscia zbioru E ‘wizgledem -funkeji o, oraz
promlemem Feketego zbioru ¥ Wzglgdem funkcp . W1a,domo poza tym [2],
Ze ZAWSZE - o ,

(1 - . ' 0 < pu(E, ) <v(E, o)

oraz, ze je§li R jest plaszezyzng liczbowy, a funkcm tworzzycaé odlegloéc
|p—gq| wowezas u(E, o) = v(E, o).

_ Prof. F. Leja postawil nastepujacy problem~

Niech ay, ..., ap bedg -dowolnymi punktami plaszczyzny zespolone],
& Oy Gy ...y 0 dowolnymi liczbami rzeczywistymi. Oznaczmy przez h(z)
funkeje okreélona. wzorem

h(z) = (2—a)™ .. (z—«m"k

Zhadaé, czy r6wnosé H(E, w) =v(8, ) za,chodm W przypadku, gdy
funkeja tworzaca ma postaé -

lp—q|
e, 0 = [h(p)-h(D)] " .

Nalezy przy tym' zalozyé, ze zblor B (domkm@ty i ograniczony) nie za-
wiera. punktéw a,, ..., ;.
Rozpa,trzmy cztery mozhwe przypadkl
v(E; @) = 0. Mamy wowezas y(E o) =v(H, co), co ‘wynika
Z nleréwnoscl (1).
v(B, o) > 0 oraz co na.Jmme] jedna z liezb ay, ..., @ jest ujemna.
Jezeh np. o; < 0, woéwezas u(p; @y, ..., @) = 0 dla kazdego p e E, a wige
#(E, w) =0, bo | ,
S “ 0 < < ma,x,,z(p, Byy ooy Og) =0, -
Zatem w. tym przypadku v{E, w) > u(8, w)
3° v(B,w)>0 oraz o +...+op> 1. Pomewaz w tym przypadku
(p, oo) = 0'dla kazdego p ¢ B, wiec

DAX p(p; 00, 00y wuuy °°) = 0
peE )
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Za tym. S
Ogﬂnlgmaﬁ“,u(’p.;'oo,..., o) =0
pel L o . .

o ezyli ) ) o : , ;

p(B, w) =0 <v(E,w).
4° v(E, w) >0 oraz a;+..+a, < 1. Wprowadzimy najpierw pOjQGle
potencjam réwnowagi oraz pojecie pojemnogci zbioru.

Oznaczmy przez My klase.miar Radona spelniajacych warunki

wB) =1, u(e) =0 jesli e~E=0.

Rozwazmy catke

I(p) = fflog

Mozna udowodnié¢ (dowod jak w [3]), ze istnieje miara 7 rea,hzu]aeca kres
dolny T (u)

du(C)dﬁ( 2) .

7% inf I(,u).

,uS’ME

Liczbg C(H, w) = e~ bedziemy nazywaé pojemnoseig zbioru ¥ ze wzgledu
na, funkeje tworzaacad w, a funkcje

u(e) = [ log s dn(0)

bedziemy nazywaé¢ potencjalem réwnowagi ze wzgledu na wo.
Mozna tatwo udowodnié (dowdod jak w [3]), ze u(2) = I na F poza zbio-

" rem o pojemmosei 0. Modyflkujzgc W prosty sposob dowéd podany w [4]

otrzymujemy stad
ulll, w) = C(E, ) = V(E, w).

Z drugiej strony p(B, w) <V(E, w) wige u(l,w)="V(E, o). Prey-
padki 1°- 4° wyczerpu]a wazystkie mozhwoécl Problem jest wige roz-

~ wigzany.
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On thc Ecart amd Fekete’s Radms of the Set
" The author gwes a aoluhon of Leja’s pmhlem (1) a.bout the ecart ‘and the radius
of Fekete of the set with mspeet to the fanction gz Cllih(z) h(l,')] where- h(z) (e—
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