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o Uwaga o wieionnanach Lagrange a

Niéch }x;(z ). bedme dowolng funkeja tvaorzéc&,‘ tj. funkc]& 6kre§lona
i ciagly dla. kaZdeJ pary punktéw #, ¢ plaszezyzny oraz spehniajacs wa- .
runkl

o N L ate, 00 Jm(z =0, ol C)'¥ w(C,z') N

Niech (™ = i, ¢""’ M m=1,2, qume ciggiem tré]kq;t.nym
punktéw rétnyeh miedzy sob& Zaléimy, Ze

s A' w(;‘(“) C"’):;éO dla- i#k, n-l 2

Rozwazmy ,,pseudow;elormany“ Lagrﬁmge a postael ' \

-

n) - o
Lw(z [m) = I] “’é(i) C(C(j)) j=0,1,2,.,n
~ g :

R (W przypadku gdy w(z C) = lg—{|; L(”(z g(n)) s@ modultami. wielomianéw
« ~  Lagrange’a) i oznaczmy przez M,,(z r, {®) na.;mekszy spofréd tych
-~ iloezynéw LP(z,t™), j=0,1,..,n dla ktérych punkt {” lezy w kole
Kz, r) o frodku w punkcie z i o promieniu r. Gdy zaden z punktéw
&, 0™, ..., 0% nie lesy w kole K(z,7) przyjmijmy Ma(z,r, (™) =0.
Wladomo [1], ze jezeli w(z,l) =|e—{| i jezeli z, jest punktem sku-
plema, ciagu tré;k@tnego {m Wéwcza.s zachodzi meréwnoéé

o mewp e, 7, I9) >

Prof. F. Le]a posta,wﬂ zagadmeme- czy meréwnoéé (1) pozosta]e pra.w~
dziwa w przypadkn ogélniejszej. funkeji tworzgcej?

W niniejszej. nocie podamy przyklad funkeji tworggcej i clagu C""
dla ktérych merownoéé (1) nie zachodm
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Niech (2 c) ]z—C] lzl+|c] i niech (:"”:6_7 dla j=0,1,..,n
n=1,2, . &P sa, jak latwo zauwazyé, wierzehotkami wieloboku fo-
remnego, wpisanego w okrag [z[ _1 " Wobec tego latwo udowodmé, e

nw(c(%) C(n)) (In’+l)2 rora.z ‘ (0 Cm) 1

nz
k=0 .
’ k#j
dla j=0,1,..,n Stad M,,(o 1,0y —. 1+-1 ezyli
hmsup ]/W) = %—'.

f—->0d
Udowodnimy. jédnak _ :
Twierdzenie. Jezeli w(z,() = |g—¢[*wy(2, L), gdzie a> 0 i wyz,)
jest funkcja jednostajnie ciggla w calej plaszczyime oraz o,(2,) > a > 0, ;
woéwezas zachodzi nieréwnosé (1), ’ '

" Dowéd. Niech ¢ir ‘b@da dowolnyim liezbami doda,tmml Ze wzgledu
na zalozenie istnieje liczba r, > 0 (r, < r) taka, ze
oyf#, 0)
2 EAS
( ) wz(z H C )

Z definicji My(z, r, ™) 0137 7 (2) wynika ze

\

>1—¢ dla zl,zz e K (2, ) 1 dowolnego (.
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Mz, 7, E0) > Malaoy 13, £) > (1= e)rmax ] [

k#?

C(m C(n)

Na podstawie [1] mamy limsupyf/Mn(zo,r ™y >1—e a wige wdbec
#~->00

dowolnoéci liczby dodatniej ¢ otrzymu]emy stad nier6wnosé (1). e. b. d. o.
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SUMMARY

A Note on Polynomials pf"Lagmnga

' The paper gives a negative answer to the question of professor Leja: does the lemma,
discussed in the paper (1) remain true when the distance |z—¢| -of points is substituted
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-.»”, o by an arbitrary generating functlon w(z, C) The paper also gives a more general set
i ! of generating functwns than !z—{[ for ‘Whlch however the lemma remains true.
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