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Une proﬁriété des pé-cﬁne,s dans Pespace. euclidien 4 n dimensibns T

_ Considérons Pespace euehthen an dlmenslons X,,, dont nous déslgnerons o
1es points par « = (xy, Xy, ..., Tn). ~

; ‘Définition. Nous appelons p- céne Pensemble 0 des pomts de l’espaeeA
o Xn satisfaisant é, l’équa.tmn i
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telle que la forme quadratique @(z) est de la, mgna,ture p et det(aﬂ,) # 0
+ ' TLe but de la présente note est de trouver le nombre N ( p, n) de composantes
connexes de l'ensemble F déterminé par, l1a condition. ®(z) # 0. ;
"~ Comme N(p,n) est un invariant topologique, nous pouvons nous borner
au cas ol ’équation (1) est de la forme:
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- 11 est évident que:
1 pour p=n=#l
2 pour p=n=1
3 powr p=2, n=
pour p=1, n=2,

N(p,n) =

g

Il reste & examiner le nombre N(p,n) dans le eas ol n=4 p<n
‘ ‘Théoréme. Dans le cas n>4 on a:

/ ‘ 2 pour p<'nf-1.
N(p,n)g{3 pour p=mn—1.
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j Démonstration. Admettons les notations suivantes:
daf : ) af
E, ={x: F(x) >0}, F,={x: F(z)<0},

P n
daf df .
: P2 LY, R E D o
, o i=1

J=p+1

Comme E = E, U E, et les ensembles E, et K, sont ouverts et disjoints,
il suffit. d’examiner le nompre de composantes connexes des ensembles K,
et E,. Nous montrerons que ’ensemble E,; est toujour connexe pendant que
. I’ensemble E, est connexe dans le cas o p << n—1 et il se compose de deux
composantes dans le cas oll-p =n—1. '

1°. Soient

’ ’ ’ I r 1y 23 !
4y @ ::(wly“-:mpya%+l9'~9a%)a B = (&Y ey Ty Tpr1s oeny Tn)
deux points appartenants 4 K,; alors les points:

=7 7 ’ - ’ I’
T = (Bl ey Tpy 0,00, 0}, T =(1, ..., 0y, 0, ..., 0)

appartiennent aussi & F,. Il est facile de vérifier que les segments [z', 2] et
[#', '] sont contenus entiérement dans F,. Les points Z' et " appartiennent
4 Densemble déterminé par les conditions:

Fi(@) >0, Fyz)=0

qui est un plan & p dimensions sans le point 0 = (0, ..., 0).

Comme p > 2 (d’aprés (3)) cet ensemble est connexe, donc K, est aussi
connexe. o

2°. Supposons maintenant que les points ' et '’ de la forme (4) appartien-

o Ny

nent & F,, -alors les segments [«',2'] et [z",7"] ou:

~y ~iyg

A i ’ r . ’ 7
B =(0y.., 0, Xpy1y ey Tn)y X = (0, ooy Oy Bpi1y ceey Xn)y

sont contenus entiérement dans E,. Les points %’ et %'’ appartiennent A Pen-
‘semble déterminé par les conditions: ‘

Fy2) =0, Fyz)>0

qui est un plan & (n—1) dimensions sans le point 0 =(0, ..., 0)..
Dans le cas p<n—1 on an—p=>2 et E, est connexe. :
Dans le cas p =n—1 on a n—p =1 et B, se déeompose en deux com-
' posantes connexes: ; ‘
Ef: F(@)<0, x>0,

By Fx) <0, @, <0.

Notre théoréme se trouve ainsi démontré.




