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" Uber die Kdnvergenz einer gevﬁssen Folge

Es sel im topologlschen Raum E, dessen’ Punkte wir mit p,, Pz, -.- bezeichnen,
‘eine reelle und stetige Funktion w(pl, ...y 1) definiert, dJe fqlgende Bedmgu,ngen
erfiillt:

Py s P1) 2 (qu oy Pi) = (_pl: . 1)

WO (21, .. ,z;) eine beheblge Permutation der Indexen a, ..., ist.. Es sei in R
eine kompakte Menge 'E gegeben; weiter sei n(>1) eine ga,nze positive . Zahl
und p™ = {p,,..., pn} €in beliebiges System von n Punkten der Menge B.
.Bezeichnen wir durch V™), 4@™), A p™), A“’”‘( ™). folgende Pro-
dukten: ‘

V(p(ﬂ)) = ” w(.'piu.pia! ey plfz)
L 1<) <fg<...<H<n . .
Ah(p(m)-z n 0Py Piay s Pit).
A <ip <o <t ‘
Ay = - T i Py Bias s P)
‘ 1<ig< n<H<N
~ ‘ Aﬁma( (n)) ” (p?n Piys Piss _'Pua vory Pig) «

1<y <., <u<n

'Da.ra,us ergeben sich folgende Identlta,ten

(1.) Ah(p(n)) Amz(p(m) A’I(Plr ypfa:-iyp?:+17 )
(2) A = AP AN Pity Piary s Do)
Bezelchnen w1r durch v4(E),-dn(E), da(E) folgende Mittel:

'v,,(E) = [s)upV (p™)] /( ) =[Va (E)]l/( )
(Me R
d,,,(E) = {sup [min A“(p‘”’)]}‘/( = E)]l/(”-l

tp( cE 1

p(ﬂ) cE 72

Zi(B) = {3up [anin (max (") i) = [A"(E)]‘/‘ i),



Ma.n bewelse felgénden 1z _ o
 Wenn 1=3 dann st di Folge (E),} Iwmergem TR )
el die’ Menge B kompakt. ist, gibt es in- B ein Sygtem yon nk lekﬁen .
q(ﬂ) == {QU ey qﬁ} fm' ‘Wﬂlches i (i : - o _§ ‘:f_:
A"(E) = sup [nun{ma.xd"”(p‘“’))] A“"f('q("")i ,

. ' p‘"’cE‘ 73 0 i
‘wo 1, & gewmse bestammte Indexen smd

Iat dann ¢ eine beliebige posxtwe Zahl, so glbt es ein. System von (,u+v)
Punkten p(““’ m der Menge E mit iolgendar Elgenschaft "

_(3) (f . : +.-(E)—£ mln[mfaxéim’(po'm)] .

/ Man kann annehmen, dass max"A’ﬂ’(' +”) fitr j; = ,u-i-l erremht mt dann
(4) ‘ .‘ nun{maxA’"’(p("+'))) Au-{-l.?'g(?p(p-!-v)) L

* Aus dem System der Punkte e = {p,, ..,p,.,p,‘q.l, s .,p,y,,} wahlen wir
Cfr—1) solcher Punkte pi,, ,, pf,, ‘dass der Produkt 4*"(p,e1, p;, ’ ..., p;') mog-

" lichst der. gmsste sei; man kann dler Punkte so numerieren, dass 4**( Put1s vy p,,,,,)
der grosste . sei, dann haben wir folgende Ungleichungem -

‘ (5) o A”+ (pﬂ+1! 7p.u+v) >- (P#-H; mi}’k*l&Pi: pk+1: fpﬂ}");.

B A T T B e T O A A R T R e e g

k—y—l—Z, ?i“+" . 'L=1, "vl” o
Aus der Identltat (1) und der Ungleichung (5) erha.lten Wu'
R Anﬂ’k(Py-i-l’ :f’h'---;?nﬁ)'A (p.uﬂy apk—l’?kﬂy nee 7PP+’)>
-2 A'"H (Pu+1y ---y}?k—ll‘apﬁ Prily. 7pn+v) et (p.u-H’ ~yPlc—-1r?k+la Sy Puts)
und weiter AN
(6) A".Fl’k(pp-i-l) . ;pka s ;Pg-l-v) li(.pw*“l? vy }Pk ‘i?}p‘? Prt1y ooy p““")
Nach der Multlphzlemng der - belden Seiten der Ungleichung (6) mit

AT ey Py ,p,,+,,p¢); und nach der Anwendung der Identitat (2)
B erhalten wir: : L ! —

AnH"@ﬂﬂb ey Pu+v";"P1) . o
 ’¢'=1 u“ k=pt2, ., putr. .

A”-H ‘(P.u+1 3 ooy Dicy vory Putey Pt)
WO

Da,nn 1st
A;ZH(E) mm A”+1'k(p#+17 iy pk: *2 P.u-llﬁ Pi) = ,A’,H.l'i(]’aﬁl 300y Phey wooy Pt P!)
BB CE e (p,,+1, o Burry ) Bl




c ﬁirjedelwul, ...,,u..__

'y‘.da,'nn 18t die. Folge {f } kom’ergmt 2ur endlwhen ‘Grenze ([2], 8. 257)

 Aut Grund dei- Unglexehﬁngeﬂ (3) (4), (7) nnd (8). Brhalben wir
A«;,'.;.,(E}—-s mln‘jﬂ+l"( -H)) < mmﬁpﬂ"'(plr ey Pﬁ-i-l) A” (Pﬂ-i-h ""?ﬁ*‘” Pi)

mma"“ *(pl, - 3Pp+1)ﬂ-+1(E) ,.H(E) 1(E)

) © :
‘,Also gibt es’ folgende Ungleichung ’,*.(E)—eg +1(E) A,+1(E} fur Jedes.
>0, dh, o o T
,' e A< Sa@gam.

., Nach Anwendung des” na,chherstehenden Lemma aus der - Unglemhung (9) ’
folgt, dass. hm[ a(Br=2 o hm d;,,(E} emstlert und endlwh ist.

Lemma. Weom dw Folge posc.twer Zashlen {a,,} folgmde Bedmgung crfullt ‘

. Gurs < Guialyiy - v =2 3u-- ‘

~

o 'vimm zst die Folge { l/a,.} konwgmt 2ur éndlwhsn Grmze.
'~ Der Beweif des Lemma ist. analogisch zum Beweise 'folgendem Lemma-
'Wewn die Falge positiver Zahlen {a..} folgmde Baahnyung erfuut ‘

a,.+,<a,,a,_ ,u,w-ql 2,...- .
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