Teoria miary i calki

Wymagania wstepne:

Formuta nauczania: wyktad 30 godzin, ¢wiczenia 30 godzin
Metoda oceny/forma zaliczenia przedmiotu:

Jezyk wykladowy: polski

Prowadzacy:

Tres$ci ksztalcenia:

Sigma algebry: generowanie, produkty, lemat Dynkina, zbiory borelowskie.

Funkcje mierzalne: wlasnosci, aproksymacja funkcjami prostymi, funkcje Baire’a.

Miara: wlasnosci, przeniesienie miary przez odwzorowanie, atomy.

Przyktady miar: Diraca, liczaca, dyskretna, probabilistyczna, Haara, miara
zewngtrzna, miara Hausdorffa.

Rozszerzanie 1 uzupelnianie miar: warunek Carathéodory’ego, istnienie
jednoznaczno$¢ rozszerzenia, iloczyn kartezjanski miar, dystrybuanta miary probabilistyczne;.
Zbiory i miara Lebesgue’a: wlasno$ci, zbiory miary zero, zbiory niemierzalne i rozktady
paradoksalne.

Calka: konstrukcja, przyklady, wtasnos$ci, twierdzenia o przechodzeniu do granicy pod
calka, calka wzgledem przeniesienia miary, twierdzenie Fubiniego, catka Lebesgue’a i jej
zwigzek z catkg Riemanna.

Nieroéwnosci catkowe: Holdera, Minkowskiego, Jensena, przestrzenie Lp, splot.

Roézniczkowanie miar: bezwzgledna ciaglo$¢, miary ortogonalne i absolutnie ciagte,
gestosci, twierdzenie Radona-Nikodyma, twierdzenie o zmianie miary w calce.

Miara i catka a topologia: miary regularne i ciasne, twierdzenia Jegorowa i Luzina,

miary Radona, twierdzenie Riesza.



